WOJIEWODZKIE KONKURSY PRZEDMIOTOWE 2018/2019 — GIMNAZJUM

ETAP REJONOWY

Schemat punktowania — zadania zamkniete
Za kazda poprawng odpowiedz uczen otrzymuje 1 punkt.

WOJEWODZKI KONKURS MATEMATYCZNY
DLA UCZNIOW GIMNAZJUM W ROKU SZKOLNYM 2018/2019
ETAP REJONOWY

Nume.r 2. 3. 4, 5. 6. 8. 9. 10. | 11. | 12. | 13. | 14. | 15. | 16. | 17. | 18. | 19. | 20. | 21. | 22.
zadania

Poprawna AlB|D|A]|A clalplalalc|Plclc|BlP|BlCc|B]|D
odpowiedz F P

Przykladowe rozwigzanie i schemat punktowania — zadania otwarte
Za kazde poprawne i pelne rozwiazanie zadania nieuwzglednione w schemacie
punktowania przyznajemy maksymalng liczbe¢ punktow naleznych za to zadanie.

Zadanie 23.

Przyktadowe rozwigzanie

X — poczatkowa cena plaszcza

0,9x — cena plaszcza po pierwszej obnizce

0,9x — 0,05 - 0,9x — cena po drugiej obnizce

0,9x—0,045x = 0,855x

0,855x
X

100% —85,5% =14,5%

Poczatkowa ceng ptaszcza w stosunku do obecnej obnizono o 14,5%.

-100% = 85,5%

Schemat oceniania

4 punkty — obliczenie, o ile procent obnizono poczatkowg cene ptaszcza w stosunku do
obecne;j.

3 punkty — poprawne sposéb obliczenia, o ile procent obnizono poczatkows cene plaszcza
w stosunku do obecnej.

2 punkty — zapisanie ceny plaszcza po drugiej obnizce.

1 punkt — zapisanie ceny ptaszcza po pierwszej obnizce.

0 punktow — rozwigzanie btedne lub brak rozwigzania.

Zadanie 24.
Przykladowe rozwiazanie

2n + 1, 2n + 3 — dwie kolejne liczby nieparzyste
(2n+3F —(2n+1) =4n*+12n+9-4n* —4n—-1=8n+8=8(n+1)
8(n + 1) jest podzielne przez 8.

Schemat oceniania

3 punkty — wykazanie, ze wynik jest podzielny przez 8.

2 punkty — zastosowanie wzoru skréconego mnozenia (zapisanie wyrazenia
(2n +3)° —(2n +1)° w postaci sumy jednomianow).
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1 punkty — poprawne zapisanie réznicy kwadratow dwoch kolejnych liczb nieparzystych w
postaci sumy algebraiczne;.
0 punktow — rozwigzanie btedne lub brak rozwigzania.

Zadanie 25.
Przykladowe rozwiazanie
X — pojemnos$¢ cysterny

60% — 40% = 20%
20% _100%
600 X
0,2X = 600
X = 3000 (1)

Pojemnos¢ tej cysterny to 3000 litrow.

Schemat oceniania

3 punkty — obliczenie pojemnosci cysterny (3000 litrow).

2 punkty — poprawny sposob obliczenia pojemnosci cysterny.

1 punkt — zauwazenie réznicy procentowej migdzy napetnieniem cysterny w 60% i w 40%.
0 punktow — rozwigzanie btgdne lub brak rozwigzania.

Zadanie 26.
Przykladowe rozwiazania

I sposob rozwiazania

X — liczba kredek w trzecim pudetku; jest 2 razy mniejsza od liczby pozostatych kredek, czyli
X+ 2x =120

X =40

y — liczba kredek w pierwszym pudetku; jest 3 razy mniejsza od liczby pozostatych kredek,
czyli

y+ 3y =120

y =30

120 — (30 + 40) = 50 — liczba kredek w drugim pudetku

W pierwszym pudetku jest 30 kredek, w drugim 50 kredek, a w trzecim 40 kredek.

Il sposob rozwiazania

X — liczba kredek w pierwszym pudetku

y — liczba kredek w drugim pudetku

Z — liczba kredek w trzecim pudetku

X+y+z=120

X + Yy — liczba kredek w drugim pudetku po przetozeniu do niego wszystkich kredek
z pierwszego pudetka

2z — liczba kredek w drugim pudetku po przetozeniu do niego wszystkich kredek
Z pierwszego pudetka

X+y=2z

2z +72=120

3z=120

Z = 40 - liczba kredek w trzecim pudetku
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Z +y — liczba kredek w drugim pudetku po przetozeniu do niego wszystkich kredek
Z trzeciego pudetka

3x — liczba kredek w drugim pudetku po przetozeniu do niego wszystkich kredek z trzeciego
pudetka

z+y=3X

X+ 3x =120

4x =120

X = 30 — liczba kredek w pierwszym pudetku

120 - (30 + 40) = 50 — liczba kredek w drugim pudetku

W pierwszym pudetku jest 30 kredek, w drugim 50 kredek, a w trzecim 40 kredek.

Schemat oceniania

4 punkty — poprawne obliczenie liczby kredek w poszczegolnych pudetkach.

3 punkty — poprawny sposob obliczenia liczby kredek w poszczegdlnych pudetkach.

2 punkty — poprawne ustalenie zalezno$ci migdzy liczbami kredek w pudetkach w obu
przypadkach przetozen kredek.

1 punkt — poprawne ustalenie zaleznosci miedzy liczbami kredek w pudetkach dla jednego
Z przetozen.

0 punktow — rozwigzanie btedne lub brak rozwigzania.

Zadanie 27.
Przykladowe rozwiazanie

Rysunek pomocniczy

D Q C

Poniewaz Q jest punktem stycznosci okregu i boku kwadratu, to odcinek PQ jest prostopadty
do bokow kwadratu DC i AB.
Dhugo$¢ boku kwadratu jest rowna r.

Pa|=Ps|=r
|PB|=3r
2

APBS jest potowa trojkata rownobocznego, bo jest prostokatny i |PB| = %|PS| .

Miara £SPB jest rowna 60°.
Miara £SPQ jest rowna 30°, poniewaz kat QPB jest prosty.

Schemat oceniania

4 punkty — obliczenie miary kata SPQ.

3 punkty — zauwazenie, ze APBS jest potowg trojkata rownobocznego.

2 punkty — wykorzystanie wlasnosci prostej stycznej do okregu.

1 punkt — wykonanie analizy zadania, np. rysunku ilustrujacego informacje z tresci zadania.
0 punktow — rozwigzanie btedne lub brak rozwigzania.
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Zadanie 28.

Przvkladowe rozwiazania

I sposob rozwiazania

Rysunek pomocniczy

C
D
15cm
A 20 cm B
Obliczenie dlugosci BC

cB| =|AB[" +|AC[’
CB|* = 20 +157

CB|* =625

CB|= 25 (cm?)
Obliczenie dlugosci AD
Pasc :%|AB|-|AC|

1
Pasc :E|BC|-|AD|

1
Pec =—-20-15
ABC 2

P =150 (cm?)

1
Psc :§~25-|AD|

12,5/AD| =150

|AD| =12 (cm)

Obliczenie dtugosci odcinka CD z twierdzenia Pitagorasa
122 +|CD|" =152

CD|" = 225144

cD|* =81

ICD|=9 (cm)

Obliczenie dlugosci BD

|BD|=25-9

IBD| =16 (cm)

Odcinki CD i BD maja odpowiednio dtugosci 9 cmi 16 cm.
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I1 sposéb rozwigzania

Rysunek pomocniczy

C

15cm

A 20cm B

Obliczenie dlugosci BC
cB|" =|AB|" +|AC|’
CB|" =202 +152
CB|" =625
CB|=25 (cm?)
Trojkat ADC jest podobny do trojkata ABC, poniewaz oba trojkaty sg prostokatne i maja
jeden kat wspolny.
Obliczenie skali podobienstwa trojkata ADC do trojkata ABC
_Iac]
[cs
k=12
25
3

k="
5

Obliczenie dlugosci odcinka DC

co|_3

ac] "5

3-15

5

ICD| =9 (cm)

Obliczenie dlugosci BD

IBD|=25-9

IBD| =16 (cm)

Odcinki CD i BD maja odpowiednio dtugosci 9 cmi 16 cm.

k

€Dl =

Schemat oceniania

I sposob rozwiazania

5 punktow — obliczenie dtugosci odcinkéw BD i DC.

4 punkty — poprawny sposob obliczenia dtugosci jednego z odcinkéw BD lub DC.

3 punkty — poprawny sposob obliczenia wysokosci AD trojkata ABC.

2 punkty - zauwazenie, ze mozna postuzy¢ si¢ polem trojkata ABC do obliczenia
wysokosci AD.

1 punkt — zastosowanie tw. Pitagorasa do obliczenia dtugosci przeciwprostokatnej BC.

0 punktow — rozwigzanie btgdne lub brak rozwigzania.
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Il sposob rozwiazania

5 punktow — obliczenie dlugosci odcinkéw BD i DC.

4 punkty — poprawny sposob obliczenia dtugosci jednego z odcinkéw BD lub DC.

3 punkty — obliczenie skali podobienstwa trojkatow ABC i ADC lub trojkatoéw ABC i ADB.
2 punkty — zauwazenie podobienstwa trojkatow ABC i ADC lub trojkatéw ABC i ADB.

1 punkt — zastosowanie tw. Pitagorasa do obliczenia dtugosci przeciwprostokatnej BC.

0 punktow — rozwigzanie btgdne lub brak rozwigzania.

Zadanie 29.

Przyktadowe rozwigzania

| sposob rozwiazania

Objetosc tego ostrostupa jest rowna roznicy objetosci szescianu (V) 1 sumy objetosci czterech
naroznych ostrostupow (4V,).

Kazdy z naroznych ostrostupéw ma trzy prostopadte wzajemnie krawedzie o dlugosci 2a.
Objetos¢ jednego z nich, to

3 3
Vv, :l.i(za)2.2a28i:4i
3 2 6 3

Objetos¢ powstatej bryly
3 3 3 3 3
V4, =8a3—4-4i:8a3—16a _ 24a° 16a :8a
3 3 3 3 3

3
. iy . , a
Objetos¢ tego ostrostupa jest rowna 3

Il sposéb rozwigzania
Ten ostrostup jest czworo$cianem foremnym o dlugosci krawedzi 2a/2 .

v :12a\/1§2!\/§

cz

3
V= 8a’ -4
12
VCZ :@
3

Schemat oceniania

I sposdb rozwiazania

5 punktow — poprawne obliczenie objetosci ostrostupa.

4 punkty — poprawny sposob obliczenia objetosci ostrostupa.

3 punkty — poprawny sposob obliczenia objetosci jednego naroznego ostrostupa.

2 punkty — obliczenie pola podstawy naroznego ostrostupa.

1 punkt — zauwazenie, ze kazdy z naroznych ostrostupéw ma trzy prostopadle wzajemnie
krawedzie o dlugosci 2a.

0 punktow — rozwigzanie btedne lub brak rozwigzania.

Il sposéb rozwigzania
5 punktow — poprawne obliczenie objetos$ci czworoscianu.
4 punkty — poprawny sposob obliczenia objetosci czworoscianu.
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3 punkty — poprawne podanie lub wyprowadzenie wzoru na objetos¢ czworo$cianu
foremnego.

2 punkty — obliczenie lub zapisanie dlugosci krawedzi czworoscianu (Za\/E )

1 punkt — zauwazenie, ze ostrostup jest czworoscianem foremnym.
0 punktow — rozwigzanie btgdne lub brak rozwigzania.
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